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一、填空题（每小题 3分，共 4小题，满分 12分）

1. 函 数 222 yxz  在 点 )1,1( 处 沿 方 向 jil


 的 方 向 导 数





)1,1(l
z .

2. 由方程 22 23  xyzxz 所确定的隐函数 ),( yxzz  在点 )1,1,1( 处的全微

分 )1,1,1(dz .

3. 函数
2

1)(



x

xf 展开成 x的幂级数的表达式为 .

4. 设  0,0,0,1),,(  zyxzyxzyx ， 则 曲 面 积 分

  


Syyzxy d2 .

二、选择题（每小题 3分，共 4小题，满分 12 分，每小题中给出的四个

选项中只有一个是符合题目要求的，把所选项的字母填在题后的括号内）

1. 设函数 ),( yxf 在点 ),( 00 yx 处的两个偏导数 ),(),,( 0000 yxfyxf yx  都存在，

则 ( )

(A) ),(lim
),(),( 00

yxf
yxyx 

存在； (B) ),(lim 0
0

yxf
xx

和 ),(lim 0
0

yxf
yy

都存在；

(C) ),( yxf 在点 ),( 00 yx 处必连续； (D) ),( yxf 在点 ),( 00 yx 处必可微。
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2. 设 yxyxIyxyxIyxyxI
DDD

dd
4

,dd
4

,dd
4

3
321 








 ，

其中  2)1()1(),( 22  yxyxD ，则下列关系式成立的是( )

(A) 321 III  ； (B) 123 III  ； (C) 213 III  ； (D) 312 III  。

3. 设 L是圆柱面 422  yx 与平面 0 zy 的交线，从 z轴正向往 z轴负向看去为逆时针方

向，则曲线积分 L zyxz dd ( )

(A) 4 ； (B) 2 ； (C) 2 ； . (D) 4 。

4. 设 )(xf 是周期为 2 的奇函数，且















,
2

,

,
2

0,
)(





xx

xx
xf 又设 nxb

n
n sin

1





是 )(xf 的傅里

叶级数， )(xs 是级数的和函数，则 





 
2
5s ( )

(A)
2

； (B)  ； (C)

2
3

； (D)  。

三、(8分) 求微分方程 xyyy e22  的通解。
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四、(8分) 设函数 ),( vuf 具有连续的二阶偏导数， )e,2( xyyxfz  ，求
y
z

x
z




 ,

和
yx
z


2

。

五、（7分）设  0,0,1),( 22  yxyxyxD ，计算积分  
D

yxxy dd22 。
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六、（7分）设函数 ),( yxf 满足 yx
x xyxf  2e)12(),( ，且 2),0(  yyf ， L是从点 )0,0( 到

点 )2,1( 的光滑曲线，计算曲线积分 yyxfxyxfI yL x d),(d),(   。

七、（ 7 分）计算曲面积分 
 


222

333 dd)1(dddd
zyx

yxzxzyzyx
，其中曲面  为下半球面

224 yxz  的上侧。
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八、（8分）求幂级数 n

n

n

x
nn



 1 )1(
2

的收敛域及和函数。

九、（7分）在第一卦限内作曲面 2
2

4
4: yxz  的切平面，使得切平面与三个

坐标面及曲面所围成的立体的体积最小，求切点的坐标，并求最小体积。
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十、（4分） 讨论级数










 


2

)1(1ln
n

p

n

n
的敛散性（常数 0p ），若收敛，指出是条件收敛还

是绝对收敛。


